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SCHEMAT PUNKTOWANIA ZADAN Z KARTY ODPOWIEDZI

SCHEMAT PUNKTOWANIA ZADAN TESTOWYCH

Liczba Miejsce na odpowiedz

Numer punktow ucznia
zadania za;:nie A B C D E

1. 3 X

2. 3 X

3. 3 X

4, 3 X

5. 3 X

6. 3 X

7. 3 X

8. 3 X

9. 3 X

10. 3 X

11. 3 X

12. 3 X

SUMA PUNKTOW 36
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SCHEMAT PUNKTOWANIA ZADAN OTWARTYCH

Nr
zad.

Maks.
liczba
pkt

Odpowiedzi

Zasady przyznawania punktow

13

84 sposoby

4p — poprawne metody prowadzace do podania w odpowiedzi liczby
sposobow podziatu migdzy czterema dziewczynkami

10 jednakowych maskotek tak, aby kazda z nich otrzymata

co najmniej jedna.

Przyktadowe rozwigzanie nr 1:

Liczbe wszystkich mozliwos$ci mozna zliczy¢ na podstawie nastepujacego
schematu:

10 MASKOTEK _

L
- S/ [

e I ;
ANIA 1 2 3 4 5 6 7

GABRYSIA 1 2 3 ..7

e
.

[
LA i

SYLWIA 1 2..
|

lENA 7 B

I gtéwna galaz 7+6+5+4+3+2+1=28

II glowna gataZ 6+5+4+3+2+1=21

IIT gléwna gataz 5+4+3+2+1=15

IV gléwna gataz 4+3+2+1=10

V gléwna gataz 3+2+1=6

VI gléwna gataz 2+1=3

VII gtowna galaz 1

Ostatecznie wszystkich mozliwosci jest 28+21+15+10+6+3+1=84.

Odpowiedz: Wszystkich mozliwosci jest 84.

3p — zliczenie wszystkich sposobow w ramach pigciu z wymienionych
galezi | poprzestanie na tym.

2p — zliczenie wszystkich sposobow w ramach trzech z wymienionych
galezi | poprzestanie na tym.

1p — zliczenie wszystkich sposobéw w ramach jednej z wymienionych
galezi | poprzestanie na tym.

Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnej odpowiedzi

bez obliczen.
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Przykladowe rozwigzanie nr 2:
Przedstawiamy liczbe 10 jako sume czterech liczb catkowitych dodatnich
dzielac je pewne podgrupy:
1) 10=1+1+1+7 lub 10=2+2+2+4 lub 10=3+3+3+1
W kazdej z tych mozliwosci istniejg 4 rézne sposoby rozdziatu
maskotek, zatem razem mamy 12 sposobow.
2) 10=1+1+2+6 lub 10=1+1+3+5 lub 10=2+2+5+1
W kazdej z tych mozliwosci istnieje 12 rdéznych sposobow
rozdzialu maskotek, zatem razem mamy 36 sposobow.
3) 10=1+1+4+4 lub 10=2+2+3+3
W kazdej z tych mozliwosci istnieje 6 rdznych sposobow
rozdziatu maskotek, zatem razem mamy 12 sposobow.
4) 10=1+2+3+4
W tej mozliwosci istnieja 24 rozne sposoby rozdziatu maskotek.
Ostatecznie wszystkich mozliwosci jest 12+36+12+24=84.
Odpowiedz: Wszystkich mozliwosci jest 84.
3p — zliczenie wszystkich sposobow w ramach trzech z wymienionych
podgrup i poprzestanie na tym.
2p — zliczenie wszystkich sposobow w ramach dwoch z wymienionych
podgrup i poprzestanie na tym.
1p — zliczenie wszystkich sposobéw w ramach jednej z wymienionych
podgrup i poprzestanie na tym.
Op — bledne rozwiazanie lub podanie poprawnej odpowiedzi
bez obliczen.
Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inna metoda niz
przedstawiona, przyznajemy 4 punkty.
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4p — peten dowodd wiasnoscei.
Przyvkladowe rozwigzanie:

Niech |AB| =ali |BC| =b bedg dlugosciami bokéw oraz |BD| =2X
- dlugoscig przekatnej BD rownolegtoboku ABCD.

D I8

B

i

Wtedy tez¢ mozemy zapisa¢ w postaci b = % .

Trojkaty DCB i DPA sg prostokatne i majg katy ostre przy wierzchotkach
C i P rownej miary. Zatem na mocy cechy kkk sg to trojkaty podobne.

|BC| |DP| , czyli L:5, wiec b? = 2x°.
BD| |AD|’ 2x b

Z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata DCB otrzymujemy

IDC = /|BC" +|BD[" czyli

a=1b%+(2x)* =b? +4x> =/b? +2b? =b4/3.

Wynika z tego, ze b = a .

Stad otrzymujemy

J3
3p — zapisanie zaleznos$ci wynikajacej z podobienstwa trojkatow DCB
i DPA n |BC| |DP| isani k ikaj
oraz zapisanie warunku wynikajacego
p. |BD| |AD| P ynikajaceg

Z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata DCB np. |DC| = |BC|2 +|BD|2

I poprzestanie na tym.
2p — zapisanie zalezno$ci wynikajacej z podobienstwa trojkatow DCB
[BC| _|BP|
IBD| |AD|
sg podobne oraz zapisanie warunku wynikajacego

i DPA np. lub zauwazenie, ze trojkaty DCB i DPA

z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata DCB np. |DC| = |BC|2 +|BD|2

| poprzestanie na tym.
1p — zauwazenie, ze trojkaty DCB i DPA sa podobne lub zapisanie
warunku wynikajgcego z twierdzenia Pitagorasa dla trojkata DCB

np. |DC|= |BC|2 +|BD|2 i poprzestanie na tym.

Op — btedne rozwigzanie lub brak dowodu
Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inng metoda niz
przedstawiona, przyznajemy 4 punkty.
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%\/ﬂcm

5p — bezbtedne obliczenia prowadzace do podania dlugosci najdtuzszej
krawedzi ostrostupa.

Przykladowe rozwigzanie:

Dany jest ostrostup ABCDS, gdzie kwadrat ABCD jest jego podstawa,

odcinek DS jego wysokoscig, prostopadta do podstawy ABCD.

A 8 B

Zauwazmy, ze Sciany boczne DSC i ADS sa przystajacymi trojkatami
prostokatnymi, zatem z twierdzenia Pitagorasa

SC| =|AY = /(8x) +(6x)? =/64x? +36x* =100x? =10x.

Pozostale dwie $ciany boczne ABS i1 BCS rowniez sg przystajacymi
trojkatami prostokatnymi o przeciwprostokatnej BS réwnej

JAO0X)? +(8x)* =+/100x? +64x? =164x? = 2/41x .

Odcinek BS jest najdtuzsza krawedzia tego ostrostupa.
Obliczamy pole powierzchni bocznej ostrostupa ABCDS

P, =2-Poaps + 2+ Puags CzZyli

2%-6x-8x+2-%-10xo8x=392

48x? +80x* =392
128x? =392 wiec X =175.

Ostatecznie |BS = 21/41-1,75=35+/41 cm.

Odpowiedz: Najdluzsza krawedz ostrostupa ma dhugos¢ 3,541 cm.
4p — obliczenie x =1,75 i poprzestanie na tym.
3p — obliczenie pola powierzchni bocznej ostrostupa oraz utozenie

rownania np. 2-%-6x-8x+2-£10x-8x =392

I poprzestanie na tym.
2p — obliczenie dlugosci odcinka SC oraz BS i poprzestanie na tym.
1p — obliczenie dtugosci odcinka SC lub BS i poprzestanie na tym.
Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnej odpowiedzi bez
obliczen.
Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inng metoda niz
przedstawiona, przyznajemy 5 punktow.
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2n+4

5p — bezbtedne obliczenia prowadzace do podania pola zacieniowanej

figury.
Przyktadowe rozwigzanie nr 1:

Py
D

B

Z danych zadania wnioskujemy, ze dtugosci odcinkow DE, EC i BE sa

takie same i rowne /2 . Obliczamy pola figur pomocniczych:

Plzi-n-Zz—%-Z-Zzn—Z, P, =%-n-(\/§)z :g,wtedy 2.P, =1

Ponadto pole kota o srodku w punkcie E i promieniu EC jest rowne
n(\/i)z = 21, natomiast pole kota o §rodku w punkcie C i promieniu CD

jest rowne - 2% =4m.

Ostatecznie szukane pole obszaru jest rowne

2n+4n—n—-n—2(n—-2)=2n+4.

Odpowiedz: Pole zacieniowanego obszaru jest rowne 2w+4.

4p — prawidlowe zapisanie wyrazenia opisujacego pole szukanego
obszaru np. 2n+4n—nt—n— 2(75 — 2) i popelnienie btedow
rachunkowych przy jego upraszczaniu.

3p — obliczenie pol P, P, oraz pol dwoch kot i poprzestanie na tym.

2p — obliczenie obydwu pol P, i P, lub obliczenie pol dwoch kot
oraz jednego z pol P,,P, i poprzestanie na tym.

1p — obliczenie tylko pola P, lub obliczenie tylko pola P, lub obliczenie
pol dwoch kot i poprzestanie na tym.

Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnej odpowiedzi bez
obliczen.
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Przykladowe rozwigzanie nr 2:

B

Pola odcinkéw kota o tukach AD, DC, CB i AB sg takie same, zatem te
zwigzane z tukami AD i AB mogg wypehi¢ te niezamalowane o tukach
DC i AB, zatem obliczenie pola zacieniowanego obszaru sprowadza si¢ do

obliczenia pola P, jako % pola kota o srodku w punkcie C i promieniu

AD oraz pola P, jako réznicy pola kwadratu ABCD i % pola kota
o $rodku w punkcie C i promieniu AD.
Zatem P, :%-TC-ZZ =3n, P,=2° —%-n-ZZ =4-—m.

Ostatecznie pole zacieniowanego obszaru jest rowne 3n+4—n=2n+4.
Odpowiedz: Pole zacieniowanego obszaru jest rowne 27+4.
4p — obliczenie obydwu pol P, oraz P, i poprzestanie na tym.

3p — obliczenie pola P, oraz zauwazenie pole P, jest réznica pola

kwadratu ABCD i % pola kota o $rodku w punkcie C i promieniu AD

lub obliczenie pola P, oraz zauwazenie, ze pole P, to % pola kota
0 srodku w punkcie C i promieniu AD i poprzestanie na tym.
2p — zauwazenie, ze pole P, to % pola kota o §rodku w punkcie C
I promieniu AD oraz zauwazenie, ze pole P, jest roznica pola
kwadratu ABCD i % pola kota o $rodku w punkcie C i promieniu AD

lub obliczenie tylko pola P, lub obliczenie tylko pola P,
I poprzestanie na tym.

1p — zauwazenie, ze pole P, to % pola kota o $§rodku w punkcie C
I promieniu AD lub zauwazenie, ze pole P, jest roznica pola
kwadratu ABCD i % pola kota o srodku w punkcie C i promieniu AD

| poprzestanie na tym.
Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnej odpowiedzi bez
obliczen.
Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inna metoda niz
przedstawiona, przyznajemy 5 punktow.
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X =49Kkg
y =57kg

6p — poprawne metody oraz bezbtedne obliczenia prowadzace do
podania wagi najci¢zszej dziewczyny 1 najci¢zszego chiopca.

Przykladowe rozwigzanie:

Niech

X — waga najci¢zszej dziewczyny

y — waga najciezszego chtopca

a — suma wag dziewczat z pomini¢ciem wagi najciezszej dziewczyny

b — suma wag chtopcoéw z pominieciem wagi najciezszego chtopca

M =495

Z warunkow zadania wynika, ze

—+7=9
6 8
a+b=693 a+b=693 b=693-a
= =
4a+168 =3b 4a+168=3b  |4a+168=3(693-a)
b=693-a b=693-a [a=273
= = .
4a+168=2079-3a  |7a=1911 b =420

273+X _ . 420+y

Zatem {

Ponadto

=53,czyli x=491i1 y=57.

Odpowiedz: Najciezsza dziewczyna wazy 49 kg, natomiast najciezszy
chlopiec 57 kg.
5p — obliczenie jednej z poszukiwanych wielkosci (X =49 lub y=57)
i poprzestanie na tym.
4p — bezbtedne rozwigzanie uktadu réwnan prowadzacego do znalezienia
wielkosci a =273 oraz b =420 i poprzestanie na tym.
3p — doprowadzenie uktadu rownan do postaci, w ktérej jedno z réwnan
b=693-a

osiada tylko jedna niewiadoma np.
P Yo Jetha ewiadoma ip {4a+168:3(693—a)

i poprzestanie na tym.
2p — zapisanie uktadu réwnan z niewiadomymi a oraz b

3D _ 495
np. 14 | poprzestanie na tym.
a b
-+ 7 —
6 8

1p — opisanie czterech niewiadomych x, y, a, b i poprzestanie na tym.

Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnych odpowiedzi bez
obliczen.

Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inng metoda niz

przedstawiona, przyznajemy 6 punktow.
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X =49Kkg
y =57kg

6p — pelne rozwigzanie bez btedow rachunkowych.

5p — rozwigzanie zadania z bledami rachunkowymi
lub obliczenie jednej z poszukiwanych wielko$ci i poprzestanie na tym.

4p — doprowadzenie uktadu do rownania z jedna niewiadomag

lub utozZenie réwnania z jedng niewiadoma

lub popetnienie btedu metodycznego podczas rozwigzywania uktadu lub
rOwnania.

3p — ulozenie uktadu dwoch réwnan z dwoma niewiadomymi,
prowadzacego do rozwigzania zadania.

2p — poprawna metoda wyznaczenia sumy mas najciezszego chtopca
I najcigzszej dziewczynki

lub wyznaczenie $redniej wagi 6 dziewczat (45,5 Kg) i sredniej wagi
6 chtopcow (52,5 kg).

1p — poprawna metoda wyznaczenia tacznej masy chlopcoéOw i tacznej
masy dziewczat

lub rozpatrzenia szczeg6lnego przypadku dla odgadnietego poprawnego
rozwigzania.

Op — btedne rozwigzanie lub podanie poprawnych odpowiedzi bez
obliczen.

Uwaga: Za poprawne rozwigzanie zadania inna metoda niz
przedstawiona, przyznajemy 6 punktow.
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